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2011 年 MBA 数学考试真题及解析 

 

一、问题求解：第 1〜15 小题，每小题 3 分，共 45 分。下列每题给出的 A、B、C、D、E 五个

选项中，只有一项是符合试题要求的。 

1. 已知船在静水中的速度为 28km/h，水流的速度为 2km/h。则此船在相距 78km 的两地间往返一次所需

时间是（  ）. 

A. 5.9 h B. 5.6 h C. 5.4 h D. 4.4 h E. 4 h 

 

【答案及分析】 B。本题考查的是行程问题，注意水流速度，分顺向和逆向，因此行驶速度=静水中的速度

±水流的速度。顺向行驶的时间=路程÷（静水速度＋水流速度）=78÷30=2.6 小时，逆向行驶的时间=路

程÷（静水速度－水流速度）=78÷26=3 小时，往返一次的总时间为 5.6 小时。 

2. 若实数𝑎，𝑏， 𝑐满足|𝑎 − 3| + √3𝑏 + 5 + (5𝑐 − 4)2 = 0，则𝑎𝑏𝑐 =（  ）。 

A. −4   B. −
5

3
    C. −

4

3
    D. 

4

5
     E. 3 

 

【答案及分析】 A。本题考查的是算术的基本条件，含绝对值的式子≥0，二次根式中被开方数≥0，实数

的平方≥0 都恒成立。因此对于|𝑎 − 3| + √3𝑏 + 5 + (5𝑐 − 4)2 = 0，即𝑎 − 3 = 0，3𝑏 + 5 = 0，5𝑐 − 4 = 0，

解得：𝑎 = 3，𝑏 = −
5

3
，𝑐 =

4

5
，则𝑎𝑏𝑐 = −4. 

 

3. 某年级 60 名学生中，有 30 人参加合唱团，45 人参加运动队，其中参加合唱团而未参加 运动队的有 8

人，则参加运动队而未参加合唱团的有（  ）.  

A.15 人   B. 22 人  C. 23 人  D. 30 人 E. 37 人 

 

【答案及分析】 C。本题考查的是集合问题，两个集合的容斥问题， 结合右侧

(30 −的文氏图可知：𝑎 + 𝑐 = 30，𝑏 + 𝑐 = 45，𝑎 = 8，求𝑏的值。𝑏 = 45 −

8) = 23.因此参加运动队而未参加合唱团的有 23 人。 

4. 现有一个半径为𝑅的球体，拟用刨床将其加工成正方体，则能加 工成的最

大正方体的体积是（  ）. 

A. 
8

3
𝑅3   B. 

8√3

9
𝑅3    C. 

4

3
𝑅3    D. 

1

3
𝑅3     E. 

√3

9
𝑅3 

 

合唱团 

a 

运动队 

b c 

60 
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【答案及分析】 B。本题考查的是球体与柱体的关系，在球体中取出一个最大的正方体，即球内接正方体

时，正方体体积最大。此时正方体的体对角线等于球的直径。即2𝑅 = √3𝑎（这个结论可记下），即𝑎 =
2√3

3
𝑅，

因此最大正方体的体积是𝑎3 = (
2√3

3
𝑅)

3

=  
8√3

9
𝑅3. 

 

5. 2007 年，某市的全年研究与试验发展（R & D）经费支出 300 亿元，比 2006 年増长 20%，该市的 GDP

为 10000 亿元，比 2006 年增长 10%。2006 年，该市的 R& D 经费支出占当年 GDP 的（  ）. 

A. 1.75% B. 2% C. 2.5% D. 2.75%   E. 3% 

【答案及分析】 D。本题考查的是分数的增长率问题，主要理解增长的对象。2006 年全年研究与试验发展

（R & D）经费支出：300÷（1+20%）=250（亿），2006 年该市的 GDP：10000÷（1+10%），则该市的

R& D 经费支出占当年 GDP 的比例为：250÷[10000÷（1+10%）] ＝2.75%. 

 

6. 现从 5 名管理专业、4 名经济专业和 1 名财会专业的学生中随机派出一个 3 人小组，则 该小组中 3 个专

业各有 1 名学生的概率为（  ）. 

A. 
1

2
    B. 

1

3
  C. 

1

4
    D. 

1

5
    E. 

1

6
 

【答案及分析】 E。本题考查的是概率问题，总事件个数：𝐶10
3 = 120，该小组中 3 个专业各有 1 名学生的

个数有：𝐶5
1𝐶4

1𝐶1
1 = 20，因此概率为：

20

120
=

1

6
 

 

7. 一所四年制大学每年的毕业生 7 月份离校，新生 9 月份入学，该校 2001 年招生 2000 名，之后每年比

上一年多招 200 名，则该校 2007 年 9 月底的在校学生有（   ）. 

A. 14000 名 B. 11600 名 C. 9000 名 D. 6200 名 E. 3200 名 

 

【答案及分析】 B。本题考查的是数列的实际应用问题，首先理解题目该校 2007 年 9 月底的在校学生应包

括：2004 年、2005 年、2006 年及 2007 年四年的学生。转化为数列问题，设为数列{𝑎𝑛}，前 n 项和为𝑆𝑛。

则𝑎1 = 2000，d=200，则求𝑎4 + 𝑎5 + 𝑎6 + 𝑎7，已知𝑎4 + 𝑎5 + 𝑎6 + 𝑎7 = 𝑆7 − 𝑆3，利用公式：𝑆𝑛 = 𝑎1𝑛 +

𝑛(𝑛−1)

2
𝑑，得：𝑆3 = 6600，𝑆7 = 18200，因此𝑎4 + 𝑎5 + 𝑎6 + 𝑎7 =11600 名。 
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8. 将 2 只红球与 1 只白球随机地放入甲、乙、丙三个盒子中，则乙盒中至少有 1 只红球的 概率为（  ）. 

A. 
1

9
    B. 

8

27
    C. 

4

9
   D. 

5

9
 E. 

17

27
  

 

【答案及分析】 D。本题考查的是概率问题，结合乘法计数原理和组合原理解题，总事件个数为：3×3×

3=27，乙盒中至少有 1 只红球的情况有：（1）1 红 0 白：𝐶2
1 × 2 × 2 = 8种；（2）1 红 1 白：𝐶2

1 × 2 = 4；

（3）2 红 0 白：𝐶2
1 = 2；（4）2 红 1 白：𝐶1

1 = 1 

 

9.如图所示，四边形𝐴𝐵𝐶𝐷是边长为 1 的正方形，弧 AOB，BOC，COD，DOA 均为半圆，则阴影部分的面积

为（  ）. 

A. 
1

2
   B. 

𝜋

2
    C. 1 −

𝜋

4
    D. 

𝜋

2
− 1    E. 2 −

𝜋

2
 

 

【答案及分析】 E。本题考查的是阴影部分求面积，求阴影部分面 积，常用的有：等

积法，割补法，间接求和（求差）法。本题采用间接作差法，连接 OA，OB，弧 OA，

𝑆∆AOB =
1

2
𝜋𝑟2 −弧 OB 分别与线段 OA，OB 构成的空白部分面积𝑆1=𝑆扇 AOB −

1

2
𝑎𝑟，已知𝑎 = 1，𝑟 =

1

2
，则代入得：𝑆1 =

1

8
𝜋 −

1

4
。同理可证：各 个空白部分面积

相等，则空白部分的面积=4𝑆1=
𝜋

2
− 1，因此阴影部分的面积=𝑆正方形 ABCD − 𝑆空白面积 = 1 − (

𝜋

2
− 1)= 2 −

𝜋

2
. 

 

10. 3 个三口之家一起观看演出，他们购买了同一排的 9 张连座票，则每一家的人都坐在一 起的不同坐法

有（  ） 

A. (3!)2 种   B. (3!)3 种    C. 3(3!)3 种    D. (3!)4 种     E. 9! 种 

 

【答案及分析】 D。本题考查的是排列组合问题，这类问题一般的思路是先组合再排列，因此，组合是三口

之家打包坐一起，即𝐶3
3𝐶3

3𝐶3
3 = 1，再将座位分为三个连续的部分，配对，则有𝑃3

3种坐法，但每个三口之家

里面的位置排序还有𝑃3
3种，采用乘法计数原理，三个三口之家里面的位置排序有(𝑃3

3)3种，则每一家的人都

坐在一起的不同坐法有𝑃3
3 × (𝑃3

3)3 = (𝑃3
3)4，即(3!)4 种。 
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11.设𝑃是圆𝑥2 + 𝑦2 = 2上的一点，该圆在点 P 的切线平行于直线𝑥 + 𝑦 + 2 = 0，则点 P 的坐标为（  ）。 

A.(−1,1)  B. (1, −1)   C. (0, √2) D. (√2, 0)   E. (1,1) 

 

【答案及分析】 E。本题考查的是圆的方程与切线的关系，可利用切线与圆心切点连线的直线垂直作为突破

口，也可利用圆心切点构成的线段长度等于半径作为突破口，本题两种方法都可。已知圆𝑥2 + 𝑦2 = 2，则圆

心坐标为 C（0,0），半径为√2，该圆在点 P 的切线平行于直线𝑥 + 𝑦 + 2 = 0，即点 P 处的切线斜率为−1，

直线 CP 垂直于切线，设 P 的坐标为（m,n）则𝑘𝑐𝑝 =
𝑛

𝑚
=1，即𝑚 = 𝑛，点 P 在圆上，因而满足圆的方程，代

入得：2𝑚2 = 2，得：𝑚 = 1，𝑛 = 1.因此点 P 的坐标为(1,1)。 

12. 设𝑎，𝑏，𝑐是小于 12 的三个不同的质数（素数），且|𝑎 − 𝑏| + |𝑏 − 𝑐| + |𝑐 − 𝑎|=8，则 

𝑎 +  𝑏 +  𝑐 =（ ）. 

A.10   B. 12  C. 14 D. 15 E. 19 

 

【答案及分析】 D。本题考查的是代数基本知识，已知小于 12 的质数有 2，3，5，7，11，且|𝑎 − 𝑏| + |𝑏 − 𝑐| +

|𝑐 − 𝑎|=8，因此采用穷举法：2，3，5 不满足条件，2，5，7 不满足，2，7，11 完全不用考虑，不满足，

3，5，7 满足条件。因此𝑎 +  𝑏 +  𝑐 = 3 + 5 + 7 = 15. 

13. 在年底的献爱心活动中，某单位共有 100 人参加捐款，经统计，捐款总额是 19000 元，个人捐款数额

有 100 元、500 元和 2000 元三种，该单位捐款 500 元的人数为（  ）. 

A. 13 B. 18 C. 25 D. 30 E. 38 

 

【答案及分析】 A。本题考查的是方程问题，解题思路就是设置未知数，建立等量关系式，逐步代数验证条

件是否满足。设单位捐款 100 元的人数为𝑥，单位捐款 500 元的人数为𝑦，单位捐款 2000 元的人数为𝑧，则

{
100𝑥 + 500𝑦 + 2000𝑧 = 19000

𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 100
，化简后即{

𝑥 + 5𝑦 + 20𝑧 = 190
𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 100

，得：4𝑦 + 19𝑧 = 90，代入选项验证，当

𝑦 = 13时，𝑧 = 2满足，因此答案选 A。 

14. 某施工队承担了开凿一条长为 2400m 隧道的工程，在掘进了 400m 后，由于改进了施 工工艺，每天比

原计划多掘进 2m，最后提前 50 天完成了施工任务，则原计划施工工期是（   ）。 

A. 200 天 B. 240 天 C. 250 天 D. 300 天 E. 350 天 

 

【答案及分析】 D。本题考查的是工程问题，这类问题主要是公式的应用，常用设未知数配合公式建立等

量关系。设原计划每天施工𝑥m。根据工作时间×工作效率=工作总量列等式。即
2400−400

𝑥
−

2400−400

𝑥+2
= 50.（理
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解：前面 400m 的工程不会产生工作时间的差别，因而提前 50 天完成都是在改进之后产生的），化简：
40

𝑥
−

40

𝑥+2
= 1.解得：𝑥 = 8，因而原计划施工工期为：2400÷8=300 天。本题还需注意，设未知数可根据列式的

难易程度，选择合适的，不一定问什么就设什么为未知数。 

 

15. 已知𝑥2 + 𝑦2 = 9，𝑥𝑦 = 4，则
𝑥+𝑦

𝑥3+𝑦3+𝑥+𝑦
=（  ）。 

A.
1

2
    B. 

1

5
   C. 

1

6
 D. 

1

13
   E. 

1

14
 

 

【答案及分析】 C。本题考查的是式子化简求值的问题，这类题先观察，利用公式化简，最后代入已知条

件求值。𝑥3 + 𝑦3 + 𝑥 + 𝑦 = (𝑥 + 𝑦)(𝑥2 − 𝑥𝑦 + 𝑦2)+ 𝑥 + 𝑦 = (𝑥 + 𝑦)(𝑥2 − 𝑥𝑦 + 𝑦2 + 1)，因此
𝑥+𝑦

𝑥3+𝑦3+𝑥+𝑦
=

𝑥+𝑦

(𝑥+𝑦)(𝑥2−𝑥𝑦+𝑦2+1)
=

1

𝑥2−𝑥𝑦+𝑦2+1
，则代入已知条件得：

1

𝑥2−𝑥𝑦+𝑦2+1
=

1

9−4+1
=

1

6
。 

二、条件充分性判断：第 16〜25小题，每小题 3分，共 30分。要求判断每题 给出的条件（1）和条件（2）

能否充分支持题干所陈述的结论。A、B、C、 D、E五个选项为判断结果，请选择一项符合试题要求的判断，

在答题卡上将所选项的字母涂黑。 

（A）条件（1）充分，但条件（2）不充分. 

（B）条件（2）充分，但条件（1）不充分. 

（C）条件（1）和（2）单独都不充分，但条件（1）和条件（2）联合起来充分.  

（D）条件(1)充分，条件(2)也充分. 

(E)条件(1)和(2)单独都不充分，但条件(1)和条件(2)联合起来也不充分. 

16.实数𝑎，𝑏，𝑐成等差数列。 

（1）𝑒𝑎，𝑒𝑏，𝑒𝑐成等比数列。 （2）𝑙𝑛𝑎，𝑙𝑛𝑏，𝑙𝑛𝑐成等差数列。 

 

【答案及分析】 A。本题考查的是等比等差数列及指数和对数的运算法则。条件一：𝑒𝑎，𝑒𝑏，𝑒𝑐

成等比数列，根据等比中项的性质，有：(𝑒𝑏)2 = 𝑒2𝑏 = 𝑒𝑎𝑒𝑐，由指数运算法则可知：底数相同，指数相

加，因而𝑒2𝑏 = 𝑒𝑎𝑒𝑐转为：𝑒2𝑏 = 𝑒(𝑎+𝑐)，即 2𝑏 = 𝑎 + 𝑐。满足实数𝑎，𝑏，𝑐成等差数列。充分。条件二：

𝑙𝑛𝑎，𝑙𝑛𝑏，𝑙𝑛𝑐成等差数列，根据等差中项的性质，有： 2𝑙𝑛𝑏 = 𝑙𝑛𝑎 + 𝑙𝑛𝑐，根据对数的运算法则，底数相

同，对数相乘，即𝑙𝑛𝑏2 = 𝑙𝑛𝑎𝑐，则𝑏2 = 𝑎𝑐，不满足实数𝑎，𝑏，𝑐成等差数列，条件不充分。 

 

17. 在一次英语考试中，某班的及格率为 80%. 

（1）男生及格率为 70%,女生及格率为 90%. 
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（2）男生的平均分与女生的平均分相等. 

 

【答案及分析】 E。本题考查的是分数的应用。设全班男生有𝑥人，全班女生有为𝑦人，全班总人数为𝑥 + 𝑦.

条件一：男生及格率为 70%,女生及格率为 90%，则及格人数为0.7𝑥 + 0.9𝑦，因此及格率为：
0.7𝑥+0.9𝑦

𝑥+𝑦
，得不

出结果，不充分；条件二：男生的平均分与女生的平均分相等，明显推不出及格率，联合后，两个条件太过

独立，无法解决目前各个条件需要的已知量，也不充分。 

 

18. 如图所示，等腰梯形的上底与腰均为𝑥；下底为𝑥 + 10，则𝑥 =13. 

(1) 该梯形的上底与下底之比为 13:23. 

(2) 该梯形的面积为 216.  

 

【答案及分析】 D。本题考查的是梯形的面积问题。条件一：该梯形 的 上 底

与下底之比为 13:23.即𝑥：(𝑥 + 10) = 13: 23，解得：𝑥 =13，充分；条件二：该梯形的面积为 216，已知梯

形面积S =
1

2
(上底 + 下底) × ℎ，本题中ℎ与𝑥的关系为：ℎ2 = 𝑥2 − 52,代入等式得：

1

2
(2𝑥 + 10) × √𝑥2 − 52 =

216，解得：𝑥 =13，充分。 

 

19. 现有 3名男生和 2名女生参加面试，则面试的排序方法有 24种. 

(1)第一位面试的是女生. (2)第二位面试的是指定的某位男生. 

【答案及分析】 B。本题考查的是排列组合问题。条件一：第一位面试的是女生，2选一，则𝐶2
1，剩下 4名

同学配对的种数有：𝑃4
4，因此面试的排序方法有：𝐶2

1𝑃4
4 = 48（种），不充分。条件二：第二位面试的是指定

的某位男生.则第一位面试的种数有：𝐶4
1，剩下三名同学面试的种数有：𝑃3

3，因此面试的排序方法有：𝐶4
1𝑃3

3 =

24（种），充分。 

 

20. 己知三角形𝐴𝐵𝐶的三条边长分别是𝑎，𝑏，𝑐，则三角形𝐴𝐵𝐶是等腰直角三角形. 

(1) (𝑎 − 𝑏)(𝑐2 − 𝑎2 − 𝑏2) = 0. (2) 𝑐 = √2𝑏. 

 

【答案及分析】 C。本题考查的是三角形性质和勾股定理。条件一：(𝑎 − 𝑏)(𝑐2 − 𝑎2 − 𝑏2) = 0，则𝑎 = 𝑏

或𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2，因此三角形𝐴𝐵𝐶要么是等腰三角形，要么是直角三角形，不充分。条件二：𝑐 = √2𝑏，不

能判断与𝑎的关系，不充分。考虑联合，已知条件一得到𝑎 = 𝑏或𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2，条件二𝑐 = √2𝑏，无论和条

件一的哪种情况搭配，如：①已知𝑎 = 𝑏和𝑐 = √2𝑏，得：𝑐 = √2𝑎，即𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2，可得出：𝑎 = 𝑏且

𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2，②已知𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2和𝑐 = √2𝑏，得：𝑎 = 𝑏，也可得出：𝑎 = 𝑏且𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2，因此联合能

判断出是等腰直角三角形，充分。 

5 

𝑥 ℎ 
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21.直线𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 3 = 0被圆(𝑥 − 2)2 + (𝑦 − 1)2 = 4截得的线段长度为2√3. 

(l) 𝑎 = 0，𝑏 = −1. (2) 𝑎 = −1，𝑏 = 0. 

 

【答案及分析】 B。本题考查的是圆与直线的位置关系。本题更具体考查的是弦长公式，假设半径为𝑟，弦

长为𝑙，弦心距为𝑑，则弦长公式为：𝑟2 = (
𝑙

2
)2 + 𝑑2.已知圆的方程(𝑥 − 2)2 + (𝑦 − 1)2 = 4，圆心坐标为（2,1），

半径𝑟 = 2。𝑑 =
|2𝑎+𝑏+3|

√𝑎2+𝑏2
.条件一：𝑎 = 0，𝑏 = −1，则𝑑 =

|−1+3|

√1
= 2，代入弦长公式得：(

𝑙

2
)2 = 4 − 4 = 0，

不充分。条件二：𝑎 = −1，𝑏 = 0，则𝑑 =
|−2+3|

√1
= 1，代入弦长公式得：(

𝑙

2
)2 = 4 − 1 = 3，即𝑙 = 2√3，充

分。 

 

22.已知实数𝑎，𝑏，𝑐，𝑑满足𝑎2 + 𝑏2 = 1，𝑐2 + 𝑑2 = 1，则|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| < 1. 

(1)直线𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 = 1与𝑐𝑥 + 𝑑𝑦 = 1仅有一个交点. 

(2) 𝑎 ≠ 𝑐，𝑏 ≠ 𝑑. 

 

【答案及分析】 A。本题考查的是绝对值不等式。由均值不等式可推出：2|𝑎𝑐| ≤ 𝑎2 + 𝑐2, 2|𝑏𝑑| ≤ 𝑏2 + 𝑑2.

根据题干条件：𝑎2 + 𝑏2 = 1，𝑐2 + 𝑑2 = 1，又因为|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| ≤ |𝑎𝑐| + |𝑏𝑑| ≤
𝑎2+𝑐2

2
+

𝑏2+𝑑2

2
= 1，只需要考虑

|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| = 1不成立，就充分。其中|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| = |𝑎𝑐| + |𝑏𝑑|的条件为𝑎𝑐与𝑏𝑑同号即可。|𝑎𝑐| + |𝑏𝑑| =
𝑎2+𝑐2

2
+

𝑏2+𝑑2

2
的条件为：|𝑎| = |𝑐|且|𝑏| = |𝑑|。条件一：可得

𝑎

𝑐
≠

𝑏

𝑑
，则|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| ≤ |𝑎𝑐| + |𝑏𝑑| ≤

𝑎2+𝑐2

2
+

𝑏2+𝑑2

2
= 1，

|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| ≠ 1，充分。条件二：𝑎 ≠ 𝑐，𝑏 ≠ 𝑑，且|𝑎| = |𝑐|且|𝑏| = |𝑑|可以成立，此时|𝑎𝑐 + 𝑏𝑑| = 1，不充分。 

23. 某年级共有 8个班，在一次年级考试中，共有 21名学生不及格，每班不及格的学生最 多有 3名，则一

班至少有 1名学生不及格. 

(1)二班的不及格人数多于三班. (2)四班不及格的学生有 2名. 

 

【答案及分析】 D。本题考查的是至多至少问题。设 8个班不及格的人数分别为𝑥1， 𝑥2，… 𝑥8，由题干知：

𝑥1 + 𝑥2 + ⋯ + 𝑥8 = 21.且（𝑥𝑛 ≤ 3,𝑛 ∈ 1,2,3 … 8）.条件一：二班的不及格人数多于三班.因此三班不及格人

数少于 3个，则假使𝑥2 =  𝑥4 = 𝑥5 =  𝑥6 = 𝑥7 =  𝑥8 = 3，即这些班不及格的人数为：6×3=18 人，再加上𝑥3 <

3，得到不及格的人数小于 21人，与题干中的 21人相比还差人数，因此一班至少有 1名学生不及格，充分。

则条件二：四班不及格的学生有 2 名，同理，抛开一班来看，其他六个班不及格的人数最多有：6×3=18人，

再加上𝑥4 = 2，得到不及格的人数为 20人，与题干中的 21人相比还差 1人，因此一班至少有 1名学生不及

格，充分。这类问题做题时需要走极端，先考虑最大或最小的情况下，判断条件是否充分，从而帮助我们解

题。 
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24. 现有一批文字材料需要打印，两台新型打印机单独完成此任务分别需要 4小时与 5小 时，两台旧型打

印机单独完成此任务分别需要 9小时与 11小时，则能在 2.5 小时内完成此任务. 

(1) 安排两台新型打印机同时打印. 

(2)安排一台新型打印机与两台旧型打印机同时打印. 

 

【答案及分析】 D。本题考查的是工作效率问题。在未给出明确工作总量时，先假设工作总量为“1”，根

据题干信息和公式，两台新型打印机的工作效率分别为
1

4
和

1

5
，两台旧型打印机的工作效率分别为

1

9
和

1

11
。条件

一：安排两台新型打印机同时打印，则工作时间=工作总量÷工作效率之和，即工作时间为：
1

1

4
+

1

5

=
20

9
< 2.5.

充分；条件二：安排一台新型打印机与两台旧型打印机同时打印，要使条件充分，新型打印机选择工作效率

更低的一款，即选择工作效率为
1

5
的，则工作时间=工作总量÷工作效率之和，即工作时间为：

1
1

5
+

1

9
+

1

11

=
495

199
<

2.5.充分； 

 

25.已知{𝑎𝑛}为等差数列，则该数列的公差为零。 

（1）对任何正整数𝑛，都有𝑎1 + 𝑎2 + ⋯ + 𝑎𝑛 ≤ 𝑛。     （2）𝑎2 ≥ 𝑎1。 

 

【答案及分析】 C。本题考查的是等差数列相关问题。条件一对任何正整数 n，都有𝑎1 + 𝑎2 + ⋯ + 𝑎𝑛 ≤ 𝑛，

即𝑆𝑛 ≤ 𝑛，根据等差数列的求和公式，(
𝑑

2
) 𝑛2 + (𝑎1 −

𝑑

2
)𝑛 ≤ 𝑛，整理得：(

𝑑

2
) 𝑛2 + (𝑎1 −

𝑑

2
− 1)𝑛 ≤ 0，令𝑓(𝑛) =

(
𝑑

2
) 𝑛2 + (𝑎1 −

𝑑

2
− 1)𝑛,当

𝑑

2
= 0时，𝑓(𝑛) = (𝑎1 − 1)𝑛 ≤ 0对于任何正整数𝑛都成立，由于𝑛 > 0，则𝑎1 ≤ 1；

当
𝑑

2
< 0时，开口向下，𝑓(𝑛) = (𝑎1 − 1)𝑛 ≤ 0对于任何正整数𝑛都成立，即最大值≤ 0，则∆≤ 0，即(𝑎1 −

𝑑

2
−

1)2 − 2𝑑 ≤ 0,得到：{
𝑑 < 0

𝑎1 =
𝑑

2
+ 1

，综上可知：{
𝑑 = 0
𝑎1 ≤ 1

或 {
𝑑 < 0

𝑎1 =
𝑑

2
+ 1

，因而不充分。条件二：𝑎2 ≥ 𝑎1，则𝑑 ≥

0，也不充分。考虑联合，有{
𝑑 = 0
𝑎1 ≤ 1
𝑑 ≥ 0

或{

𝑑 < 0

𝑎1 =
𝑑

2
+ 1

𝑑 ≥ 0

得：{
𝑑 = 0
𝑎1 ≤ 1

，则该数列的公差为零。联合充分。 

 

 

 

 

 

 

 


